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ReSeni: Ve viech pifpadech mame spoéist limitu funkce f (z,y) = 57:52, jejiz definicnim oborem
je
D(f) = {le.s] e R [ £y}

Bod [1, —1] tedy definiénimu oboru patii a prvni z limit lze vyTesit pouhym dosazenim, tj.
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Ovsem body [1,1] a [0,0] do defini¢ntho oboru nepatii, vipocet limity tedy bude ponékud komp-
likovanéjsi. Pomuze ndm vsak, pokud provedeme nékolik drobnych algebraickych tprav.
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Do tvaru, ktery jsme takto obdrzeli, jiz Slo dosadit, a limita je spoctena.

Bohuzel, pokusime-li se uzit stejné tpravy také v poslednim prikladé, neuspéjeme
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Obdrzeli jsme totiz neurcity vyraz ,,%.“ Nez se pokusime ,ur¢it“ tento neurcity vyraz, pripomernme

si néco z vlastnosti a vypocetnich postupt limit funkce jedné proménné.
V piipadé lim f () je mozné se k bodu a ,blizit“ pouze po ose z, a to bud zleva nebo zprava.
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Pokud jsme dokézali urcit limitu zprava hm+ f(z)izleva lim f(x) a tyto se rovnaly, pak jsme
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meéli uréenou ,celou“ limitu. V piipadé nerovnosti ,levé“ a ,pravé“ limity jsme konstatovali, ze
limita lim f (z) neexistuje.
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Zkusme si touto analogii pomoci i u limity funkce dvou proménnych. Drobnou zménou zde je, Ze
sméru a cest, kterymi se mizeme k bodu, v némz limitu hledame, ,priplizit“ je nekone¢né mnoho.
To je samozrejmé vyhodou i nevyhodou zaroven.

Ze vSech ,cest“ si muzeme libovolné vybrat takové, se kterymi se ndm bude dobie pracovat.
Dojdeme-li pro dvé ruzné ,cesty“ k riznym vysledkti mizeme prohlasit, ze limita neexistuje. Ovsem
pozor! Dojdeme-li pro dvé ruzné ,cesty“ ke stejnym vysledkiim, nemusi to znamenat, Ze jsme limitu
nalezli, nebof muze existovat dalsi ,,cesta® s vysledkem jinym.

Vratme se nyni k nasemu piikladu a zvolme si vhodnou cestu. Budeme se k bodu [0, 0] bliZit po
ose z, tedy po pifimce y = 0. Diky této volbé mizeme vysetfovany vyraz déle zjednodusit, a to
nésledovné:
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Vypocitejte limitu :
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