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V zavislosti na parametru a € R urcete hodnost matice
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3 2 3
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Reseni:
MuZeme (a budeme) postupovat dvéma zpusoby. V prvnim budeme matici A upravovat na troju-
helnikovy nebo schodovity tvar. V druhém vyuzijeme vlastnosti determinantu.

-

Uprava

Nejprve postupujme tpravou na trojihelnikovy tvar, z néjz lze hodnost matice ,vy¢ist®“, jako pocet
nenulovych radkt v tomto tvaru.
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Z tvaru, ktery jsme tpravami obdrzeli, vidime, ze pro —2a? — 3a + 5 # 0 bude hodnost h(A) = 3,
nebot se v trojuhelnikovém tvaru budou vsechny radky nenulové.

Naopak pro —2a? — 3a + 5 = 0 bude posledn{ fadek slozen jen z nul, proto bude h(A) = 3.

Zbyva tedy vyresit rovnici
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Proa# —3aa#1jetedy h(A)=3.Proa=—%aa=1jeh(A)=2.

Determinant

V druhém postupu vyuZijeme vlastnosti determinantu. Je-li totiz |A| = 0, je matice A singuldrni,
jeji fadky linedrné zévislé a tedy h(A) < 3. Je-li naopak |A| # 0, je matice A requldrni, jeji radky
jsou linearné nezavislé a h(A) = 3.
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Opét tedy mame vyTesit rovnici 2a% + 3a — 5 = 0. Jeji kofeny jsou a; = —%7(12 = 1. Naprt. pro

a = 1 mé matice A tvar
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1 -2 1 J+ —- 10 =3 0 j+ j —- 10 1 0f ,
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a odtud je patrno, Ze v tomto ptipadé je h(A) = 2. Obdobné i pro a = —% jeh(A)=2.Proa#1
aa#—1%jeh(A)=3.



