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K matici A naleznéte matici adjungovanou a inverzni
1 2 3
A=|[2 3 4
3 41

Reseni: Muzeme zacit nalezenim matice tnverzni a z ni sestrojit matici adjungovanou, nebo naopak

nejprve sestavit matici adjungovanou a z ni ziskat matici inverzni. V obou pripadech vSak budeme
vyuzivat vztah
1 ~

A = —A,
Al

kde A~! znaéf matici k A inverzni, | A| determinant matice A, a kone¢né A je matice k A adjun-
govana.

Pfed samotnym vypoctem jesté poznamenejme, Ze je-li |[A| = 0 pak k matici A matice inverzni
neexistuje, a pripomenme, ze takovou matici nazyvame matici singuldrni.

Inverzni - Adjungovana

V tomto piipadé za¢néme uréenim inverzni matice. Pomoci elementarnich rddkovych tprav pre-
s —1 Vo . .
chézime z tvaru (A\E) do tvaru <E|A ) , kde E znaci jednotkovou matici.
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Zname-li matici A~ pak z uvedeného vzorce mizeme vyjadiit A = |A|A™'. K uréeni matice

adjungované, tedy staci spoéist determinant matice A a pronasobit jim matici A™*. Protoze je!

|A| = =(3+24+24) - (27 +16+4) =51 —47 =4,

- +

1determinant nenf potieba poéitat Sarrusovym pravidlem, v provadénych tpravach se objevil trojihelnikovy tvar a soudin

prvki jeho hlavni diagondly 1 - (—1) - (—4) je roven determinantu |A|, pfi¢emz provddéné dpravy hodnotu determinantu
neméni.



je

3 5 1
N - 2 -13 10 -1
A=4-( 2 2 L | =110 -8 2
1 1 1
i 3 1 -1 2 -1

Takto tedy méme urcenu inverzni i adjungovanou matici k matici A.

Adjungovana — Inverzni

V této Casti sestavime nejprve matici adjungovanou a z ni pak vytvorime matici inverzni.

K tomu vsak opét budeme potfebovat determinant |A|. Odhlédnéme od faktu, Ze jej jiz zndme
a pripomenme si dalsi z moznych postupt jeho vypoctu, a to Laplacetiv rozvoj

Al = ai; (-1)7 Ay,
j=1

v némz ¢islo (—l)iﬂ |A;j| nazyvame algebraicky doplnék prvku a;;, kde A;; znaci matici, kterd
z matice A vznikne vynechanim i-tého fadku a j-tého sloupce. Viz. obr. 1
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Obrazek 1: Prvek ass a matice

Provedeme-li Laplaceuv rozvoj determinantu |A| napf. dle tfetiho fadku, dostavame
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Takto jsme nejen (opét) spocetli determinant, aale predevsim jsme si pfipomenuli vypocet alge-
braickych dopliikii. Sestavme z nich nyni matici
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Zbyva dopocitat vSech devét determinantii, ziskat matici adjungovanou a zni pak pomoci vztahu
Al = \THA matici inverzni.
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